Odbirni del - 4.letnik

(1) (2017) Najmanj kolikokrat moramo hkrati vreci dve posteni igralni kocki, da
bo verjetnost, da bomo vsaj enkrat na obeh kockah vrgli enako stevilo pik,
vecja od 3.

(2) (2017) Dani je zaporednje ay, as,as, ... z zacetnima clenoma a; = 4 in ay =
16, za katerega je loga(logaay ), loga(logaas), loga(logeas), ... aritmeticno zapo-
redje. Dokazi, da je

logs(loga(4ajas...an)) =n+1

za vsa naravna Stevila n. (Namig: indukcija)

(3) (2006) Poisci vsa realna stevila x, za katera je

(2% — To 4+ 11)7 4520 —

(4) (2006) Naj bo ABC' ostrokotni trikotnik, K kroznica s premerom AB, F in

kroznico K, v tockah E in F'. Izracunaj razmerje med polmeroma ocrtanih
kroznic trikotnikov ABC in EFP.

(5) (2006) Matija je v vrsto zapisal vsa naravna Stevila od 1 d 2006. Nato je v
drugo vrsto pod vsako Stevilo zapisal vsoto njegovih stevk. Koliko je vsota
Stevil v drugi vrsti?

(6) (2005) Poisci vse funkcije f: R — R, ki zados¢ajo enacbi
yf (@) +zf(y) = (z+y)f(z+y)

(7) (2005) Naj bo ABC' enakokraki ostrokotni trikotnik z vrhom C. Nosilka
visine iz A seka stranico BC' v tocki D, o¢rtano kroznico trikotnika ABC pa

v tockah A in E. Premica BE seka kroznico s premerom BC' v tockah B in
F. Dokazi |AD| = |BF|.

(8) (2004) Poisci vsa prastevila p, za katera sta tudi p + 28 in p + 56 prastevili.

(9) (2004) Za katera naravna stevila n lahko najdemo n zaporednih celih stevil
z vsoto n?



