OMA - Vaje - Matematicna indukcija

. 7 indukcijo dokazi, da za vsak n € N veljajo naslednje enakosti:
(a) —12422 =32 4. 4 (=1)"n? = (1)t
(b) 1-2+42-2243-22+ ... 4+n-2"=(2n—2)2" + 2,
() 1-1142-2143-31+...4n-nl=Mn+1) -1,

)

_ (2—D)n(n+2)
(d) 112 = 1) +2(22 = 1)+ ... + n(n? — 1) = @2=Dnlns?)

. Za vsako naravno $tevilo n in vse z € (0, 27) velja

x sin(x)
= X

cos(g) cos(%) e cos(2—n) = Sren(Z)’

(Nasvet: Prav ob koncu dokaza si pomagajte z adicijskim izrekom za dvojne kote.)

. Za vse n € N velja

(2n — 1)3"+!

1-342-3243-334+...4n-3"> 1

. Z indukcijo dokazi, da za vse n € N in z > —1 velja neenakost

(I1+2)">14+nz (Bernoullijeva neenakost).

. Z indukcijo dokazi, da je za vsako naravno Stevilno n Stevilo

12—1—\/12—#\/...4—\/12—1—\/@ (n korenov)

manjse od 4.

. Z indukcijo dokazi naslednje trditve o deljivosti izrazov:

(a) Izraz 2*"*!' + 3n — 2 je deljiv z 9 za vsak n € NU {0}.

(b)

(c) Izraz 3-5" +2-7" — 5 je deljiv s 24 za vsako naravno stevilo n.
)

(d) Stevilo 22" —1 je deljivo s 15 zan > 2. (Nasvet: Upostevaj, daje 22" = (27)2.)

Izraz 5™ 4+ 2 - 11" deljiv s 3 za vsako naravno Stevilo n.

. Z indukcijo dokazi, da je zadnja Stevka Stevila 22" za n > 2 enaka 6.

. .. - .. 4 3 « .
. Z indukcijo dokazi, da je izraz - + - + ¢ naravno Stevilo za vse n € N.



9. Z indukcijo dokazi, da je vsota notranjih kotov konveksnega n-kotnika (n > 3)
enaka (n — 2)7.

10. Na nekem otoku se placuje le s kovanci po 12 in 5 centov. Z indukcijo pokazi, da
lahko placamo vse zneske nad 48 centov.

11. 7Z indukcijo dokazi, da n paroma nevzporednih premic, od katerih se nobene tri ne
sekajo v isti tocki, razdeli ravnino na "(”TH) + 1 delov.



