
Vaje OMA - Realna ²tevila

1. Ali se vsak ulomek zapi²e kot periodi£no decimalno ²tevilo? Ali je decimalno ²tevilo

enoli£no dolo£eno?

2. �tevilo 11, 265 zapi²i kot ulomek. Razloºi, zakaj lahko vsako periodi£no decimalno

²tevilo zapi²emo kot ulomek? Ali je tak ulomek morda enoli£no dolo£en?

3. Dokaºi, da se v decimalnem zapisu iracionalnega ²tevila vsaj ena ²tevka pojavi

neskon£nokrat.

4. Dokaºi, da med poljubnima realnima (oziroma racionalnima) ²teviloma obstajata

neko racionalno in neko iracionalno ²tevilo.

5. Ugotovi, ali so naslednja ²tevila iracionalna:
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(d) log5(7),

(e) log√3(2)

6. Ali je katero od ²tevil iracionalno za vsako (kak²no) naravno ²tevilo n:
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(c) log√3(n).

(�e ne gre v splo²nem, premisli vsaj za n = 3.)

7. Naj bo x ∈ Q\{0} in y, z ∈ R\Q.

(a) Dokaºi, da velja x+ y, x · y ∈ R\Q.

(b) Kaj lahko pove² o ²tevilih y + z, y · z, z2 in
√
z? Ali so vsa dobro de�nirana?

8. Analiti£no in gra�£no re²i naslednje neena£be oziroma ena£be:

(a) |3x+ 2| > 2,



(b) |x+ 1| ≤ |2x| − 1,

(c) |1− |x− 1|| = 2,

(d) |2x+1
x−2 | ≤ 1,

9. Naslednjim mnoºicam najprej poi²£i nekaj zgornjih in spodnjih mej, nato pa jim

poi²£i ²e supremum in in�mum oziroma maksimum in minimum, £e obstajajo.

(a) A = [0, 1) ∪ {−4,−3,−1},

(b) A = R+ ∪ (−3, 5],

(c) A = {0.1, 0.11, 0.111, 0.1111, . . .},

(d) A = {(−1
2
)m | m ∈ N},

(e) A = {1 + 1
x
| x ∈ (1,∞)}.

(f) A = {(−1)m + 1
m
| m ∈ N}.

10. Ali ima mnoºica

A = {0.1, 0.101, 0.101001, 0.1010010001, 0.101001000100001, . . .}

zgornjo mejo? (Je racionalno ²tevilo?)

11. Dana je mnoºica A = { 2m
1+2m

| m ∈ N}.

(a) Utemelji najprej, zakaj je 0 spodnja meja mnoºice A. Nato razloºi, zakaj je 2
3

minimum oziroma natan£na spodnja meja mnoºice A.

(b) Pokaºi, da ²tevili 0.9 in 0.99 nista zgornji meji mnoºice A.

(c) Utemelji najprej, zakaj je 1 zgornja meja mnoºice A, nato pa pokaºi, da je 1

tudi natan£na zgornja meja mnoºice A.

12. Naj bo A omejena podmnoºica realnih ²tevil, ter naj bo

−A := {−a | a ∈ A}.

Naslednje trditve najprej ilustriraj na preprostem primeru, ko je mnoºica A =

[1, 3) ∪ {4}, nato pa napravi ²e splo²ni dokaz:

(a) − supA je spodnja meja za −A, − inf A pa zgornja meja za −A.

(b) inf(−A) = − supA.

(c) sup(−A) = − inf A.


