
Vaje OMA - Kompleksna ²tevila

1. Dano je kompleksno ²tevilo z = 3+4i. Izra£unaj oziroma dolo£i realne in imaginarne

dele naslednjih ²tevil:

(2− 3i)(z − 1− 3i) + i3,
z̄ − 2 + 2i

2 + i
, Im(

1− i
|z|+ 1

).

2. V kompleksni ravnini predstavi naslednje mnoºice:

(a) B = {z ∈ C | |z| = 2, π
4
< arg(z) ≤ 3π

2
},

(b) C = {z ∈ C | |z − i| < 2, Im(z) ≥ 0},

(c) E = {z ∈ C | |z + i| = |z + 1|},

(d) G = {z ∈ C | (2 + 3i)z + (2− 3i)z̄ = 2},

3. Dokaºi, da velja

{z ∈ C | 1

z
− 1

z̄
=
i

2
} = {z ∈ C | |z + 2i| = 2}.

Kaj geometrijsko predstavlja zgornja mnoºica? Nari²i jo.

4. Dokaºi ali ovrzi naslednje enakosti:

(a) i Im(w̄ z) + z Im(−iw) + w Im(i z̄) = 0, z, w ∈ C,

(b) iRe(w̄z) + zRe(−iw) + wRe(iz̄) = 0, z, w ∈ C,

5. Izra£unaj vse kvadratne korene

2
√

3− 4i, 2
√
−6− 8i.

(Nasvet: Zapi²i a+ ib = 2
√

3− 4i, kvadriraj in re²i dobljeni sistem ena£b.)

6. Dano je ogli²£e z1 =
√

3 + i pravilnega sedemkotnika s sredi²£em v 0. Poi²£i ²e

ostala ogli²£a tega sedemkotnika, ki jih je dovolj podati v polarni obliki.

(Nasvet: Opazi, da z vrtenjem ogli²£a okrog sredi²£a za ustrezne kote dobimo ostala

ogli²£a, polarni zapis dveh sosednjih ogli²£ se torej razlikuje le za kot 2π
7
.)

7. Z uporabo polarnega zapisa poenostavi naslednje izraze, t.j. vsa ²tevila podaj v

obliki z realnim in imaginarnim delom:



(a) (1− i)100,

(b) (1−i
1+i

)2020,

(c) (1− i
√

3)2020,

(d) (2
√

3 + 2i)2020.

8. Z uporabo Moivreove formule

(cos(α) + i sin(α))7 = (cos(7α) + i sin(7α))

izrazi sin(7α) in cos(7α) le s sin(α) ter cos(α).

9. Dana kompleksna ²tevila z zapi²i v polarni obliki in v polarni obliki nato zapi²i vse

njihove kubi£ne in vse pete korene (t.j. re²i ena£bi w3 = z oziroma w5 = z), ter jih

ozna£i v kompleksni ravnini:

(a) −i,

(b) −2− 2i,

(c)
√

3− i,

(d) −1 + i
√

3.

Poskusi ²e izra£unati kubi£ne korene katerega od ²tevil (t.j.podati z realnim in

imaginarnim delom).

10. Mihec je ra£unal dvajsete korene nekega kompleksnega ²tevila z in eden od dobljenih

korenov je bil
√

3− i. Zapi²i ²e vsaj tri izmed preostalih korenov ²tevila z. (Korene

je dovolj podati v polarni obliki.) Dolo£i tudi z. (Zapi²i realni in imaginarni del.)

11. Poi²£i vsa kompleksna ²tevila z ∈ C, ki re²ijo ena£be

(a) z4 + z2 − 2 = 0,

(b) z2 + (1− i)z − i = 0,

(c) z2 + Im(z) = 2z̄ + 3,

(d) |z|+ z̄ = 2 + i.

(e) Im(1+z
1−z ) = Re(3+i

2−i).

(f) z̄ = z3. (Nasvet: Pomagaj si s polarno obliko kompleksnega ²tevila.)


