3. sklop seminarskih nalog - IPA - Kompleksna analiza - Kompleksna eksponentna in

logaritemska funkcija

1. Dokazi/utemelji naslednje trditve:
(a) Za eksponentno kompleksno funkcijo (t.j. e := e®(cosy + isiny)) dokazi
identiteto e*T% = e*e¥ za vse z,w € C.

(b) Kako f(z) = e* preslika daljico {z = 2+iy | 0 < y < 27}, premico {z =
r+if |[re€R}inpas {z=2+iy|zeR, 0<y<2n}?

(¢) Pri danem a € C je kompleksna potencna funkcija definirana na naslednji

nacin: f(z) = 2% := e**8()  Izracunaj i*, (—1 + )"

(d) Resi enacbo e* =2 — 2i.
2. Dokazi/utemelji naslednje trditve:

(a) Kompleksni logaritem Log: C \ (—o00,0] — C, Log(z) := In|z| + i arg(z), kjer

je log obicajni logaritem, arg pa argument

arctan(), Re(z) >
arctan(¥) + Re(z) < O ,Im(z) >
arg(z) == arctan( ) — Re(z) < 0,Im(z) < O je holomorfna funkcija.
5 Re(z) =0,Im(z) >
-5, Re(z) = 0,Im(z) <

(b) Izracunaj Log(—1+ i), Log(37).
(c) Resi enacho Log(z) = 1+ %i.



