55. tekmovanje iz matematike
za Vegovo priznanje

Drzavno tekmovanje, 13. april 2019

Resitve nalog za 9. razred

[A1[A2|A3|A4|A5|A6|A7|AS)
ID/c|D|afc|B|E|A]

A1. Obseg zidu je enak 277, zato je obseg vojaskega obro¢a 27 (r+3). Izena¢imo 27 (r+3) = 167
in dobimo 27 = 107. Pravilen je odgovor (D).

A2. Daljsi visini pravokotnega trikotnika sta njegovi kateti, zato je dolZina hipotenuze enaka

c =132+ \/52 =v9+3 =12 = 2¢/3 cm. Izrac¢unajmo plos¢ino trikotnika S = %” — 33

2
oziroma S = & = @

.Sledi 2v = 3inv =2 cm.

A3. Mediana ocen je vrednost na polovici urejenih podatkov, zato je enaka povpre¢ju med
7 in 8, torej 7,5. Ker je oceno 10 doseglo 30 % Studentov in je bila povprecna ocena enaka
02-6+0,3-7+0,15-8+0,05-9+0,3-10 = 7,95, je bila razlika med povprec¢no vrednostjo in
mediano ocen enaka 0,45.

A4. Ulomek lahko zapidemo kot 5 = 27 — 93¢y — 93(r—5) — 234 — 912,

A5. Naj bo S; plos¢ina stirikotnika QRSP in S, plos¢ina Stirikotnika XY ZW. ZapiSemo
enakost $5, = 1S, oziroma $|PS| - |PQ| = |WX]| - |[WZ|. Iz podanega razmerja izrazimo
|PS| =3 |WX]|, vstavimo v zadnjo enakost in dobimo 5 - 3 - |[WX]| - |[PQ| = 1|[WX] - |[WZ|. Od
tod sledi % = 1 iniskano razmerje je 1 : 4.

A6. V 6 sekundah mravlja pridobi 54 cm glede na hroscka, torej v 1 sekundi pridobi 9 cm in v
10 sekundah 90 cm. Hros¢ek ima do cilja $e 90 — 30 = 60 cm.

A7. Iz ocene 2 < V7 < 3sledi vV7T+ 1 < 4in —4 < /7 — 6 < —3. Neenacbo resijo Stevila
—1,0,1,2,3,4,5in 6. Pravilen je odgovor (E).

A8. Prastevilski delitelji Stevila 30 so 2,3 in 5. Verjetnost je enaka & = 2.
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B1. Preoblikujmo levo stran enacbe: (2z + 3)? — (22 — a)(2z +a) = 42? + 122 + 9 — (42* — a?) =
122 + a® + 9 in 8e desno stran: 2a(2z + a) = 4ax + 2a*. Dobimo enacbo

122 + a® + 9 = 4dax + 24>

122 — dazx = a®> — 9

4z(3 —a) = (a — 3)(a + 3).

Regitev enatbe je = ) Zejea # 3.

Za a = 3 dobimo 4z - 0 = 0 - 6 oziroma 0 = 0, torej je v tem primeru reSitev poljubno realno
Stevilo.

Izracunan kvadrat dvoclenika. .. .. .. 1 tocka

Ureditev enacbe, vsi ¢leni z neznanko so na isti strani. .. .... 1 tocka
Razcep izrazaa®> — 9. ...... 1 tocka

Zapisana reSitev enacbe in pogojaa # 3. ... ... 2 tocki

Obravnava enacbezaa =3. ...... 1 tocka



B2.

Iz razmerja katet zapiSemo a = 12t in b = 5t. ZapiSemo Pitagorov izrek ¢* = a* + b* =
(12t)? 4 (5t)? = 144¢* + 25¢* = 169¢* in dobimo, da je hipotenuza dolga ¢ = 13t. Iz podobnosti
trikotnikov sledi: ¢ : b = (13t — r) : r oziroma 13 : 5 = (13t — r) : r. Ena¢bo preoblikujemo v
13r = 65t — 5r, torejje r = 2t in zator : b =13 : 18.

Skica z narisano pravilno kroznico. ...... 1 tocka
Upostevano razmerje za dolzini katet, na primer 12¢, 5¢ in izracunana dolzina hipotenuze
(13t). ...... 1 toéka

Ugotovitev, da sta trikotnika podobna. ... ... 1 tocka
Zapisano razmerje v podobnih trikotnikih. ... ... 1 tocka
IzraGunan polmer kroznice, %t. ... ... 1 toCka

Zapisano iskano razmerje. ... ... 1 tocka

Opomba: Resitev pridobljena z merjenjem se tockuje z 0 tockami.



B3. Oznacimo z e Evino starost pred Stirimi leti in z b BlaZevo takratno starost. Ker je bila Eva
za 20 % mlaj$a od BlaZa, je za njuni starosti veljala enakost: ¢ = b - 0,8. Cez &tiri leta bosta stara
e+8in b+8let. Ker bo Blaz za 15 % starejsi od Eve, bo star (e+8)-1,15 oziroma (b-0,8+38)-1,15.
Dobimo enacbo (b-0,8+8) -1, 15 = b+ 8 z reSitvijo b = 15. Eva je letos stara 16 let in Blaz 19 let.

Zapisana enacba za zvezo med starostma pred Stirimi leti. ... ... 1 tocka
Zapisana enacba za zvezo med starostma cCez stiri leta. ... ... 1 tocka
Izrazitev ene neznanke z drugo. ...... 1 tocka

Prehod na enacbo z eno neznanko. . ..... 1 tocka

IzraCunana reSitev enacbe. . .. ... 1 tocka

Zapisani letosnji starosti Eve in Blaza. . .. ... 1 tocka

Opomba: Resitev pridobljena z ugibanjem ali poskusanjem se tockuje z 1 tocko.



