Resitve za 9. razred

V sklopu A bo pravilen odgovor ovrednoten z dvema tockama, medtem ko za obkroZen
nepravilen odgovor eno tocko odstejemo. Da bi se izognili morebitnemu negativnemu
kon¢nemu doseZku, se vsakemu tekmovalcu priznajo zacetne 4 tocke.
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Izracunajmo
Vseh dvobojev je bilo 63, saj vsak od 64 igralcev razen zmagovalca izgubi en dvoboj.

Oznacdimo z = znesek ra¢una v januarju, torej je bila viSina ra¢una februarja enaka
1.15z. Dobimo enacbo 2.15x = 22.36 z reSitvijo + = 10.4. Racun je februarja znasal
11.96 €.

Potenco 2%°'" lahko zapiSemo kot (2'9)201 . 27 = 1024%°! . 27. Pravilni odgovor je D.

Obseg nove kroZnice predstavlja 5 obsega prve kroZnice. V enakem razmerju sta tudi
njuna polmera, zato je polmer druge kroZnice enak 3 - 6 = 2.5 cm.

V predpisanem zaporedju so 4 Stevila manjSa od 10. Naslednja Stevila imajo na me-
stu desetic Stevko 2 in takih je 5. Sledijo jim Stevila, ki imajo na mestu desetic 4, 6
ali 8. Takih je 3 -5 = 15. Nato so na vrsti Stevila, ki imajo na mestu stotic Stevko 2:
200,202, 204, 206, 208, 220, . . .. Takih je 5 - 5 = 25 in vseh skupaj je zaenkrat 49. Nasle-
dnje je na vrsti Stevilo 400.

Ker je razmerje med Sirino in viSino kvadra enako 7 : 6 in je razlika med njima 3
cm, je Sirina kvadra 21 cm, visina pa 18 cm. Torej je dolzina kvadra 25 cm, njegova
prostornina pa je enaka 9450 cm?® oziroma 9.45 dm?.

Verjetnost, da iz druge $katle izvletemo modro kroglico, je 75 = 3. Ker izbiramo $katlo
1 1

naklju¢no, izberemo pravo $katlo z verjetnostjo 5. Verjetnost je torej enaka 5 - 5 = ¢.

10



B1.

B2.

1. nacin

DolZino stranice kvadrata oznac¢imo z a. Ker je trikotnik DEF pravokoten, zadosca,
da izrazimo dolZini njegovih katet EF in DF z a. Trikotnik EF'B je pravokoten in
enakokrak, zato predstavlja pol kvadrata z diagonalo £ B. DolZina daljice £'B je enaka
¢ oziroma /2 |EF|. Torejje |[EF| = 505 Diagonala DB je dolga av/2in zatoje |DF| =

a/2 — 5% Plostina trikotnika EF D je enaka § - 3% - (av2— ;%) = 5 (5 - %) = %

2 2 8 16 °
Plos¢ina kvadrata ABC'D je enaka a?, torej so osencene - kvadrata.
Zapisana dolzina StraniCe FF .......ciuiiriiieiiiarararasinansasasasannnnn 2 tocki
Zapisana dolzina StraniCe F' D ........ociiiriiirieiiiiiararararaaannnnnnnss 2 tocki
Izracunana plosScina trikotnika EF D.....cvveiiiiiiiiiiiiiiiiiiranenannens 1 tocka
RSOV it e 1 tocka

2. nacin

Dolzino stranice kvadrata ozna¢imo z a. Tocko F prezrcalimo ¢ez diagonalo BD in
dobljeno to¢ko oznacimo z G'. Nastali trikotnik DEG je enokrak s podvojeno ploscino
glede na trikotnik DEF'. Izrazimo plos¢ino trikotnika DEG s plos¢ino kvadrata in
plos¢inami trikotnikov AED, CDG in EBG. Prvi in drugi trikotnik sta skladna s

. a2 2 . . . 2.2 2 . . .
. s 4 . a2 4 %
plos¢inama —2> = 7, ploS¢ina zadnjega pa je enaka ;> = 4. Plos¢ina trikotnika DEG

je zato enaka a* — 2 - “4—2 - %2 = %. Ker je plos¢ina trikotnika DEF enaka polovici
plos¢ine trikotnika DEG, so osencene +» kvadrata.

Ugotovitev, da je trikotnik D EG enakokrak s podvojeno ploscino......... 2 tocki
IzraCunana ploscina trikotnika AED 0ziroma CDG .....oviviveininnrnrnns 1 tocka
IzraCunana ploscina trikotnika FBG ......coviiiiiiiiiiiiiiiiaianinannns 1 tocka
Izracunana ploscina trikotnika DEG.......cooiiiiiiiiiiii i iiiiiiiiiaaes 1 tocka
3 L7 (=T 1 tocka

Stevilo rdetih to¢k ozna¢imo z x. Vseh moznih daljic med rde¢imi totkami je zato
@. Dobimo enacbo @ = 15 oziroma z(z — 1) = 30 z resitvijo = 6. Iz besedila
razberemo, da je Anja narisala 136 daljic. Stevilo vseh narisanih to¢k ozna¢imo z y in

dobimo enatbo @ = 136 oziroma y(y — 1) = 272 = 17 - 16. Od tod sledi, da je
y = 17. Torej je Stevilo modrih to¢k enako 17 — 6 = 11.

Zapisana formula za izracun Stevila daljic med tockami .................. 1 tocka
Izracunano Stevilo rdeCGih toCK. ........cvviiiiiiiii i i e e neaes 1 tocka
Ugotovitev o skupnem stevilu vseh daljic in smiselna uporaba le-tega .. 1 toCka
IzraCunano stevilo vseh toCK . .......ccoiiii i i i e 2 tocki
Izracunano stevilo modrih toCK. .......ooviii i i iii it irie e i rneas 1 tocka

Opomba 1: Ce je naloga resevana s poskusanjem (brez uporabe enacb), lahko
dobi tekmovalec najvec 4 tocke, ker ni dokazal enolicnosti resitve.
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B3.

Opomba 2: Nalogo lahko resimo tudi drugace. Naj bo x Stevilo rde¢ih tock in y Stevilo
modrih tock. Ker je rdecih daljic 15, dobimo enacbo % = 15, od koder sledi x = 6.

Podobno lahko izrazimo $e Stevilo modrih in zelenih daljic: 121 = zy + w Od tod
dobimo enatbo y? + 11y — 242 = 0, ki jo lahko razstavimo v (y +22)(y — 11) = 0. Edina
smiselna reSitev te enacbe je y = 11, torej je Anja narisala 11 modrih tock.

Resimo enacbo:

(z+4°+y> = (z+y)?
4+ 8z +16+y* = 27+ 22y + 3
8r+16 = 2zy

16
X =
2y — 8
Koli¢nik # = -%. mora biti naravno $tevilo. Stevili = in y — 4 sta delitelja $tevila 8: 1,

2, 41in 8. Zato so moZnosti za Stevilo y: 5, 6, 8 in 12. Torej enacbo resijo naslednji pari
(z,y): (1,12), (2,8), (4,6), (8,5).

Zapisana enakovredna enacba: 27y — 87 = 16...uvivirirnnrarararannnnnnns 1 tocka
Izrazen z ali y ali sklepanje o deliteljih Stevila8.....................coats. 1 tocka
Zapisani vsiiskani pari .........ccooiiiiiiiiii i i 4 tocke

Opomba: Za vsaki dve napacni resitvi poleg pravilnih resitev tekmovalec izgubi
1 tocko.
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