50. tekmovanje iz matematike
d MFA za Vegovo priznanje

Podro¢no tekmovanje, 2. april 2014

ResSitve za 7. razred

V sklopu A bo pravilni odgovor ovrednoten z dvema tockama, medtem ko za obkroZeni
nepravilni odgovor eno to¢ko odstejemo. Da bi se izognili morebitnemu negativnemu
kon¢nemu dosezku, se vsakemu tekmovalcu prizna zacetne 4 tocke.
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Na mestu desetin vsakega naStetega Stevila je Stevka 3, na mestu stotin pa Stevka
5. Stevilo v (A) je najvedje, saj ima na mestu tiso¢in Stevko 5, medtem ko je na me-
stu tiso¢in vsakega drugega nastetega Stevila Stevka 3. Stevilo v (B) oziroma (C) ni
najmanjse, saj je pri obeh na mestu desettisocin stevka 5, medtem ko imata preostali
Stevili na mestu desettisocin Stevko 3. Na mestu stotisocin Stevila v (D) je Stevka 5, na
mestu stotisocin Stevila v (E) pa Stevka 3, torej je Stevilo v (E) najmanjSe med nastetimi.

Pretvorimo ure v minute, tako da 2.4 pomnozimo s 60 in dobimo 144 minut.

Stevilo je deljivo s 4, kadar je dvomestni konec deljiv s 4. 1z tevk 0, 1, 2, 4 lahko na
zahtevan nacin sestavimo 8 Stevil: 1420, 4120; 1240, 2140; 1204, 2104; 1024, 4012.

Jana prehodi 1 poti v ¢ ure. Preostanejo ji 7 poti, za kar potrebuje § = 2 ure.

Obseg trikotnika je enak |DE| + |EC| + |DC| = |DF| + |FE| + |EC| + |DC| = |AD| +
|DC| + |BE| + |BC| = |AC| + |BC| = 36 cm.

Tina je 15 ¢okolad placala po redni ceni, 5 pa po zniZani ceni, za katere placala 5-0.75 =
3.75 EUR. Ostalih 15 ¢okolad je stalo 13.50 EUR, torej bi za eno ¢okolado placala 13.5 :
15 = 0.9 EUR, kar je enako 90 centov.

Trimestno $tevilo aaa, ki ima vse tri Stevke enake, lahko zapiSemo kot zmnoZzek: a-111.
Stevilo 111 je enako 3 - 37, torej je 37 najvecje prastevilo, ki deli trimestna Stevila oblike
aaa.

V prvem dvoboju je Cene pretekel % Vidove razdalje. V drugem dvoboju je Miha
pretekel 2 Vidove razdalje. Torej je Miha pretekel le - - & Vidove razdalje, kar pomeni

da je pretekel le 72 m, ko je bil Vid Ze v cilju. Miha je zaostal 28 m za Vidom.
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Mentor je nacrtoval izlet z = u€enci. Prijavilo se je jih za 2 veg, torej je bilo stevilo vseh
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prijavljenih enako 5 z. Zbolelo je ;7 - 7x = 3z ucencev, kar pomeni, da se je izleta

udelezilo 4o — 3 = Sx udencev. Razlika 5 u¢encev predstavlja $z, torej naj bi se izleta

udelezilo 45 ucencev. UdeleZilo se ga je 40 ucencev.

Ugotovitev: Stevilo prijavljenih uéencev je enako = + 2z = Lla. .......... 1 tocka
Zapis Stevila odsotnih uéencev: > - o = tz uencev. ................... 1 toCka
Sklep o Stevilu udelezencev izleta v — s2 = 52, ooovveiiiiiin 1 tocka

Ugotovitev, da razlika 5 uéencev predstavlja ;= nacrtovanega Stevila udelezencev.
1 tocka

Sklep, da je bilo nac¢rtovanih 45 udelezencev. ............ccccviiiiienann.. 1 tocka
Odgovor: Na izlet je 0dSIO 40 UCENCEV. ......viviriiirnrnrararnnnnnnnnns 1 tocka

Mnozica M zagotovo vsebuje Stevila 1, 3, 4, 6 in 8, mnozica N pa Stevila 5, 6 in 7.
Stevili 2 in 5 vsebuje le mnozica N, $tevilo 4 pa vsebujeta obe mnozici. Stevilo 1 je
vsebovano le v mnozici M, torej velja M = {1,3,4,6,8} in N = {2,4,5,6,7}

Ugotovitev, da so v mnozici M zagotovo Stevila 1, 3,4,6in8. ........... 1 tocka
Ugotovitev, da so v mnozZici \V zagotovo Stevila 5,6in 7. ................. 1 tocka
Sklep: Stevilo 5 je le v mnozici \/, prav tako stevilo 2. ................... 1 tocka
Sklep: Stevilo 4 jevobehmnozicah. ............cccviiiiiiiiiiiiiiiiane 1 tocka
Zapisana mnozica M = {1,3,4,6,8}. cuuuueieiirnrararnrinanararararaaaaas 1 tocka
Zapisana mMNOZiCa N = {2,4,5,6, 7} «uveururenrnssnrnnrasenransnsnnranensns 1 tocka

Narisimo najprej skico, ki ustreza podatkom naloge. Obstajata namre¢ dve premici
skozi tocko A, ki sekata premico ¢ pod kotom 30°, a le ena ustreza podatkom naloge,
¢e naj bo kot BDA enak 75°. (Modra premica ne ustreza podatkom naloge.)

30° 30°

1. nac¢in

V trikotniku ABD velja ¢ ABD = 30° in < BDA = 75°, torej tretji kot meri ¢ DAB =
180° — 105° = 75°. Trikotnik ABD je enakokrak z osnovnico AD in |AB| = |DB|.
Daljici BC in BD sta enako dolgi, zato je tudi trikotnik DBC enokrak z osnovnico

DC'. Velikost kota z vthom B je enaka 4 DBC = 150°, torej sta kota ob osnovnici
velika 4 CDB = ¥ BCD = 15°. Kot 4 EDC meri 180° — 75° — 15° = 90°.

Skica z vrisanimi podatKi. ... e 1 tocka
Izra¢unana velikost kota < DAB = 180° — 105° = 75% +uvuveurenrnnenrnnens 1 tocka
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Sklep: trikotnik ABD je enakokrak in ugotovitev |AB| = |DB|. ........... 1 tocka

Sklep: iz |BC| = |BD| sledi, da je trikotnik DC B enakokrak. ............. 1 tocka
Izracunana velikost Kota S CDB = 15°% tiuvviveirnnenrnnsnsnnrnnsnrnnennss 1 tocka
Izracunana velikost kota < EDC = 180° — 75° — 15° = 90° sveueurnrnrnrnns 1 tocka
2. nacin

Znana sta dva kota trikotnika ACE: ¢ ACE = 30°in ¢ CEA = 75°, torej velja ¢ EFAC =
180° — 105° = 75°. Trikotnik AC'E je enakokrak z osnovnico AE. Ker je to¢ka B razpo-
lovid¢e stranice AC' in premica ¢ vzporednica k nosilki stranice C'E, je tocka D razpo-

lovisce stranice AE. Torej je daljica DC' viSina na osnovnico enakokrakega trikotnika
in kot ¢ EDC je pravi kot.

Skica z vrisanimipodatKi. ..o 1 tocka
Ugotovitev: dva kota v trikotniku ACE merita ¢ ACE =30°in SCEA =75° ... 1
tocka

Izracunana velikost kota < EAC = 75°% wuviiiiiiiiiiiiiiii i ananinnnnneas 1 tocka
Ugotovitev: trikotnik FAC je enakokrak z osnovnico FA. .........ceu.... 1 tocka
Sklep: toCka D je razpoloviSCe 0SNOVNICe. .......cvicviririrnnrnennnnnns 1 tocka
Sklep: Kot < EDC MeFi 90°% +uvureieiensararasensasararasnsnsssnrarnannnnnes 1 tocka



