Odvodi

Srednja sola Ravne am
. R a = i 3 4 3
Uporaba pravil za odvajanje in (6) fla) =2 J; x ; v totki T(4, )
enacba tangente na krivuljo S
3. Vsako funkeijo in njeno tangento narisi.
Pravila za odvajanje: 4. Na krivuljo
(f+9) = f'+4 oy 22
(f-9) = f-4 T r-2
(f-g) = -4 poloZi tangento, ki gra skozi koordinatno
(i)' _r izhodiste. Dolofi tangento.
-
g 5. V kateri togki krivulje
Enacba tangente v T(xq. yq):
14 {J-'ﬂ .‘.m} f{.L] - Iz —Gr—T
y—1p = ['(x0)(x — ) . . e
je tangenta vzporedna z abscisno osjo?
1. Izrafunaj odvod naslednjih funkeij: 6. V kateri tozki krivulje
ry=x+4xr+3
(a) flz)=a" +4x+ fl#) =22 — 20 +5
(b) flz)=—2+4x+5
i o 2 ; [
() f(x) =223+ 622 + 6z +2 je tangenta vezporedna s premico j a7
(d) f(z) = r+1 7. Upostevaj da je hitrost odvod poti po Gasu
r—1 i
(e) flz) = 2212 o(t) = 5'(1)
r—3 o o o
) 1(z) = 22 L4y 13 in izrafunaj hitrost, ¢e je
x? -9 (a) s = 5¢°
P2
(®) fr) = =550 (b) s = 50+ ot
3 (¢) 5 =gt + %:2
h T) = —. :
() f(=) =25 (d) s =% — 2624 3t
2. Dolofi enatbo tangente na graf funkeije f : Kdaj je hitrost v zadnjem primern enaka
(a) f(z) =22 +42 +3 v tocki T(—1,y). 0?
(b) flx) = —2?+ 42+ 5 v totki T(1.y). 8. Naj bodo a.b.c in d realne konstante.
(c) flz) = 223 4 622 + B + 2 v tobki DokaZi, da je funkeija
T(-2,y) foy AT ED
’ 1 -
(@) flx)=2F o v todki T(2,y). cx+d
2;4_ 4 strogo  monotona na  definicijskem
(e) flz)= —3 v tocki T(2, y) ohmodju.
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a) fle)=2>+T7x+6

Kot med krivuljama (
(b) f(z)=—-222—8x—6

Ka.t med krivuljama: () f(x) =a*+42? — 11z — 30
..je kot med  tangentama
na krivulji v presetiiéu: (d) ¢

y=k|ﬂ?+n1.y=k2.r+ﬂz..

ky = ks = tangenti sta vzporedni= ¢ = 0°
ky - ky = —1 = tangenti sta pravokotni= & =
mﬂ

9. Izrafunaj kot med krivuljama

(a)
y = Tr—1
y = 3r+3
(b)
y = 277
2 -1
YT T
(c)
y = 41
y = —r+T
(d)
o 2
S
y = 327-2
(e) *
y = 2 —32>+3r-1
y = 22 —2r+1

10. Dolofi lokalne eksireme fukeij s pomoé&jo

odvodas:
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Resitve
1. (a) fl(z)=2cx+4

[B) Fila) = —3z 14
(¢) fi(z) =622 +122+6

@) f@)=——

g 10
(e) f(l')——(x_—:;)z

(f) f'(z) =—ﬁ

oy _ X2 —4r 48
(2) f(-r)—w

(b) f'(z) = —6273

(b) f(z)

2. Enacbe tangent so:

(a) T(-1,0).20=1.90=0,
k=f(zo)=f'(-1)=2
~ o y=2r+2

(b) T(1.8),z0 =1, =8,
k= f'(zg) = f'(1) =2

(¢) T(-2.-2),20 =-2. = -2,
k= f'(z0) = f'(-2) =6
~ oy =6x+ 10

(d) 7(2.3).20 =2 =3,
k= f'(zg) = f'(2) = -2
o oy==20+7

—z? + 4r + 5.y
127

2r + 6

(c) flz) =223 +622+6r+ 2.y =6+ 10

1/0 ’, fl

/
/ s/
y

(e) T(2.-8), 20 =2.y0 = -8, 1
k= f'(zg) = f'(2) =10
~ y=—10x+12
(f) T(4,5).20 = 4,50 =5,
k= f'{zo) = f'(4) = -1
~ y=—dr+21

3. Tangente in grafi v sliki: (d) f(=z)
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[ 7. 8'(t) = u(t)

il

\ st

v

st tp + at

--10

2r+4
o
."«!'J

(e} fl=z)

T —

104

54

H

10z + 12

)
s(t)
)
)

&t 24 +3=(t-3)(t—1)

Hitrost v =0, e jet =3 alit = 1.

Odvod funkeije je

be — ad

u —
fz) = (ex +d)*°
3 - kar pomeni, da ne spremeni predznak
" pa definicijskem obmoéju. Imenovalec je

namre® pozitiven, Stevec pa je konstanta.

15 |I

-0

+4r+3
z2—1

(f) fi=)

Koti med krivuljama:

Zadostuje poznati smerna koeficienta tan-
gent v skupnih tofkah:

(E’L} k1=T._k? 3..

-3 |_ 2
1+3-7| 117
Izratunamo skupne tofke:
1 a* -1

2 2
al—2?—2=0

(x? —2)(z2+1)=0

T12=+V2,y12 = %

tg ¢ = ¢ =

P(v2,3).Pa(—v2.3)

Dolofimo smerne koeficiente tangent:

1 2
flx)= ] = fl(x) = =
rf—1

glx) = g'(z) =z,

(i):

ki = f'(x0) = f'(V2)
ko = g'(xg) = f’[v@)
Ky ko=—1=¢=90°
(ii):

= _V2
2
V2
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by = f(x0) = f/(—V2) =
k2 = g'(x0) = f'(—V2) = —V2
kp -k = -1 = & = 0o
2
4

Vi
Prikazani sta tangenti v (vZ, 1),
¥ = —%r+ fy = /2x — —; zaradi sodosti

obeh funkeij to velja tudi za drugo presefiZfe
(¢) Dolofimo skupne tofke:
¥ +l1=—-2+7

P +r—6=0

(r=2)r+3)=0x=-3, 12 =2
Pi(=3. f(=3)) = P1(-3,10)

Py(2, f(2)) = P(2,5)

flz)=22+ 1, f'(x) = 2=

(i):

ky=—1ky = f'(x1) = f'(-3) = -6

1 (= 5
o= L+{n{m}?
(i):
k1= —1ky = f'(xz) = f'(2) = 4
U e et S
g‘“_‘1+[—1]4}_§
(d) 57 =32" -2

3¢t 42?7 —4=0

Z vpeljavo nove spremenljivke ¢ = x*

refimo enacho

S 4+t—4=0, t1i=1t<0
ma==+lyma=1
(i):  flz) = 2/(1 + 2%),9(z) =
322 -2
fx) = {1+: 7.4 (x) = 6
ky = filz) = f'(1) = 6,k =
g'(x1) = y’fl} =-1
i— (= T

w o= || =5
(ii):
ki = flz2) = f(-1) = —6.k2 =

g'(xz) =g¢'(-1) =1

—6—(+1)] 7
1+ (1)(— ﬁ}‘ 5

3t +3r—1=a2—22+41

tg ¢ = |

2’ — 22" +5r—2=10
5 Hornerjevim algoritmom poiiéemo
nicle: @y = 1(2x). 22 = 2.
Dolofimo odvoda:
flx) = 2 — 322 + 3z —
32% —6x+3
glz)=2-22+1,¢'(z) =22 -2
(1):

= fl(z)=f(1)=
kr=g'(x1)=4¢'(1)=0
Ker je ky = ko, je

L f'(x)

¢ =0°

(ii):
= f'z2) = J'(2)
ky =g (22) = ¢'(2) =2

1
1 - — = -
8o |1+3-2| 7
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